Maximizacién del beneficio

PROBLEMAS RESUELTOS

3.1. Dada la funcién de demanda inversa, p(x), del mercado de un bien X por la expresién
1

p = ——x? + 20, determine:
10

1.° La funcién de ingreso total.

2.° La funcion de ingreso medio.
3.° La funcion de ingreso marginal.

Solucion

1.° La funcién de ingreso total es:

1 x3
IT(X)=p-x=|—-——x*+20| - x=20x - —
x)=p-x ( IOX j X X 10

2.° La funcion de ingreso medio es:

20x — — P
IMe(x) =

IT(x) _
(L

3.° La funcion de ingreso marginal es:

dIT(x) _ 3%

IMe(x) =
g == 10

1
3.2. Conocida la funcién de demanda inversa de un bien X, p(x) = _%XZ + 20, y la fun-

., x3 281
ciéon de costes totales a corto plazo de una empresa, C;(x) = —— + ——x + 100,

determine: 3 10

1.° La cantidad, x, que produciré la empresa para obtener el maximo beneficio (o del
equilibrio de la empresa).
2.° El beneficio maximo.
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Lecciones de microeconomia: produccion, costes y mercado

Solucion

1.° Calculemos el maximo de la funciéon B(x) = IT(x) — C;(x), que equivale a la igual-
dad IMg=CMg:

3
B(x) = (—ixz + 2o)x (=B 0o
30 3710

p(x) Cr(x)
3
Maximo B(x) = (—%xz + ZO)x - (—% + 21—801x + 100)
%/—/
p(x) Cr(x)

IT

dB(x)

X

Condicion necesaria de maximo =0 = IMg=CMg:

1 x?
IT = =——x*+20 IMg=——+20
(x)= px ( 3Ox + )x = g 0

3
C=-2+B 100 o cmg=-v+ 2
3 10 10
5 o lucion ot
RNy SIS 281 N N¢) uc?on optlma'l
10 10 (x =-=3 solucién no valida)
—
Mg CMg
. d’B
Condicién suficiente de maximo y (2x) <0:
x
2 2
CB) x5 o EBO) 3 55
dx? 5 dx? 5
2 3
2.° B(3) = —3—+20 -3- —3—+E~3+100 =—%=—116,2 <0
30 3 10 10
m(3) Cr(3)

El beneficio cuando x = 3 es negativo, siendo la pérdida mayor que los costes
fijos (Cr = 100), por la que la empresa decidira no producir si la funcién de de-
manda es la considerada’.

' Si la empresa decidiera producir, perderia, en este caso, los costes fijos y parte de los costes
variables, mientras que si, como se indica en el ejercicio, no produjera, perderia solamente los cos-
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Maximizacién del beneficio

3.3. Dada la funcion de producciéon de una empresa x = x(K, L) = LK — 16L% — 4K2. De-
termine la funcidon de demanda de los factores L (factor trabajo) y K (factor capital)
que maximizan el beneficio de la empresa a largo plazo, sabiendo que el precio uni-
tario del producto X es igual a p (constante), el precio de L es w y el de K es r.

Solucion

M%(xiLmo B=p-(LK-16? - 4K*)— (wL + rK)

IT (x) Cr(x)

La condicion de primer orden de maximo es:

9B _ L (K-%L)-w=0 = L=K_"
oL 32 32p
a—BZP'(L—gK)—Vzo = K:é_L
oK 58

Estudiemos la condicion de segundo orden.

=32 1
1 -8

La productividad marginal de L y K es decreciente, de forma que las funcio-
nes de demanda calculadas permiten maximizar el beneficio de la empresa a
largo plazo.

>0

La matriz { _?2 1 } es definida negativa, ya que -32<0y

tes fijos. Por ello se indica en el ejercicio que la empresa decidird no producir. Sobre este aspecto se
detallard mas en los proximos capitulos.
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