Geometria analitica
I3 5. Un enfoque distinto: ,
S perpendicularidad y paralelismo [Pég. 1 de 2]

entre rectas, sin vectores

La pendiente de una recta marca su direccién. Por tanto, dos rectas paralelas, que tienen la misma direccidn,
han de tener la misma pendiente.

Dos rectas paralelas tienen la misma pendiente.

Recuerda que si la recta viene dada por su ecuacidn, su pendiente es el coeficiente de la x cuando la y estd
despejada. Por tanto, para hallar la pendiente de una recta dada por su ecuacién:

* Despejala y.
* Observa el coeficiente de la x.
Por ejemplo:
y=5x+3 — PENDIENTE m =5

y+3x—2=0 — y=-3x+2 — PENDIENTE m =-3

2x—=5y+7=0 — y=%x+§ — PENDIENTE m:%

EJEMPLO

Hallar, en cada caso, la recta r' que pasa por Py es paralela a r:

a)r:y=4x+7 P(5 -3)

b)r:5x+7y+4=0, P(=2,1)

c)r:2x+3=0 P4 3)

a) Hemos de escribir la recta que pasa por (5, —3) y cuya pendiente es 4:
rty=4(x-5)-3 > y=4x-20-3 — y=4x-23

b) Hallamos la pendiente de » despejando la y:

Ty=-5x-4 —> y= —%x - ; La pendiente de 7 es —%

Hemos de escribir la ecuacién de la recta que pasa por (-2, 1) y cuya pendiente es —5/7:

r':y=—%(9€+2)+1 = 7y=-5x-10+7 = S5x+7y+3=0

c) i
3 r:2x+3=0%x=—2
xo 2 (4, 3) 2

vl 4 Se trata de una recta paralela al eje Y. Por tanto, la recta buscada también es
paralela al eje Y. Como pasa por el punto (4, 3), se trata de la recta x = 4.
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Lasrectas 7 y 7' son perpendiculares. Por tanto, los tridngulos sefialados
son iguales. Observando sus catetos concluimos:

La pendiente de 7 es m = %

La pendiente de 7' es N
2 m

Esta relacién es vélida en general.

Las pendientes 72, y m, de dos rectas perpendiculares se relacionan asi:

m, - m,=—1 obien m L
1 2 1
m,

EJempLO 1

Hallar, en cada caso, la ecuacion de la recta r' que pasa por Py es perpendicular a r:

a) P(4,-2), r:y=2x-7 b)P(=50), r:2x—5+7=0 c)P3,2), r:2x+6=0
a) La pendiente de 7 es m =2 — la pendiente de 7" es m'= —%.

La ecuaciénde 7' es y= —%(x— 4) - 2.

b) Hallamos la pendiente de »:  2x—5y+7=0 — 5y=2x+7 %y=%x+% - m:%

La pendiente de 7" es m'= 1 —% — Laecuaciénde ' es y= —%(x +5).

m
c) Y
3,2
y=2 2x+6=0 > x=-3
= r es una recta paralela al eje Y. Por tanto, la recta 7' es paralela al eje X.
o Como pasa por el punto (3, 2), su ecuacién es y = 2.
EJEMPLO 2

Hallar el valor de k para que r:2x—ky + 11 = 0 sea perpendicular a r: 5x + 2y = 0.

Pendiente de 7% ky=2x+ 11 %y=%x+1—/: - m'=%

Pendiente de 7: 2y=-5x — y= —%x = ;= >

2

Por ser perpendiculares, m-m'=-1 — % . (—%) =-1 = k=5



